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논술에서 수능으로

① 격자점
경희대 모의논술 연계·수능형 변형·평가원 기출로

완성하는 격자점 추론

2027학년도  |  문제편

논술 연계 I(1)·(2) → 공통 22번 2문항 → 미적분 29번 → 확통 30번 → 기출 4문항

2027 경희대 모의논술 자연계 논제 I(1)(2) · 조건 재서술
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02 격자×교점의개수·공통 22번

22. n은 2이상의자연수이다. 최고차항의계수가각각 1인삼차함수 f(x)와이차함수 g(x)는

f(−n) = f(0) = g(0) = g(n) = 0

을만족한다. 함수

h(x) =

f(x) (x ≤ 0),

g(x) (x > 0)

는 x = 0에서미분가능하다.
곡선 y = |h(x)|와 x축으로둘러싸인두유계영역중왼쪽영역내부의격자점수를 a, 오른쪽영역
내부의격자점수를 b라하자.
양수 t에대하여곡선 y = |h(x)|전체와직선

y = t(x+ n)

의서로다른교점의개수를 N(t)라한다. N(t)가 t = a− b에서불연속일때, a+ b의값을구하시
오. [4점]

(단, 격자점은두좌표가정수인점이며영역의경계위의점은세지않는다.)

풀이공간
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BlueMath 창작 변형 / 수학 I·수학 II / 단답형 4점
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먼저읽기 격자점문제의공통출발점

핵심 한 줄 정수 x = k 를먼저고정한다음, 가능한정수 y 의개수를세로줄마다세어합한다. 구
간의양끝을포함하는지 제외하는지에따라마지막에 +1,−1이달라진다.

1. 곡선높이가정수H > 0일때

세로줄의허용조건 정수y 개수
0 < y < H 1, 2, . . . , H − 1 H − 1

무작정높이에서 1을빼는공식만외우면경계포함기출에서틀리게된다. 2. 격자점의위치를세로줄로
분할한다

정수x선택 −→ 높이계산 −→ 정수y 세기 −→
∑

k의범위도중요하다. −n < x < 0의정수 x는 x = −k로바꾸면 k = 1, . . . , n− 1이다. 경계인 −n과 0

은세지않는다. 3. 실제격자점그림: n = 4

x

y

‑4 ‑3 ‑2 ‑1 1 2 3 4

2

4

6

8

10

12

14왼쪽 A4: 27 개

오른쪽 B4: 7 개

n = 4의정확한곡선과내부격자점 (빨강: 왼쪽, 파랑: 오른쪽)

왼쪽A4의세로줄높이 (6, 12, 12)에서각각 1을빼서 5+11+11 = 27개,오른쪽B4의높이 (3, 4, 3)

에서각각 1을빼서 2 + 3 + 2 = 7개이다. 곡선위점과 x축위점은칠하지않았다.

최민구T ·수능/수리논술연계 2

1 y H 1, 2, , H H

경희대 논제의 내부 격자점은 첫째 행, 2014 수능 A형 30번은 y=1을 포함하므로 둘째 행이다.

BlueMath 논술에서 수능으로 ① 격자점
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02 창작공통 22—격자점에서교점개수불연속으로

STEP 1. 앞에서구한격자점수의차를사용한다
이문항은원논제와같은함수를사용한다. 미분가능성으로세번째근은 1이며,

a− b =

n−1∑
k=1

k2(n− k) =
n2(n2 − 1)

12
.

n ≥ 2이므로 a− b > 0이고, 점의개수차이이므로 a− b는정수다. STEP 2. 교점개수함수N(t)가바뀌
는기울기를찾는다
원논제 I (2) 의 결과에서 t > 0일때

N(t) =



5 (0 < t < (3− 2
√
2)n),

4 (t = (3− 2
√
2)n),

3 ((3− 2
√
2)n < t < n(n+ 1)),

2 (t ≥ n(n+ 1)).

불연속점은정확히 t = (3− 2
√
2)n과 t = n(n+1)이다. 첫째수는 n이양의정수일때무리수인데, a− b

는정수다. 따라서문제의불연속조건은

a− b = n(n+ 1)

을뜻한다. STEP 3. 자연수 n을결정한다

n2(n2 − 1)

12
= n(n+ 1)

n(n− 1) = 12

(n− 4)(n+ 3) = 0.

n ≥ 2이므로 n = 4 이다. STEP 4. a+ b를구한다
n = 4일때세로줄높이를바로대입한다.

a = (6− 1) + (12− 1) + (12− 1) = 27,

b = (3− 1) + (4− 1) + (3− 1) = 7.

정답 a+ b = 34

숏컷 수열일반항을끝까지두개전개할필요가없다. a − b만대칭성으로계산하고불연속이일
어나는정수기울기 n(n+1)을찾으면 n = 4다. 마지막 a+ b는작은 n에서직접세는편이빠르다.

최민구T ·수능/수리논술연계 7

출처: BlueMath 창작 변형 / 수학 I·II / 정답 34
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05 창작확통 30—격자점에서조건부확률과분산으로
출처: BlueMath창작변형 /수학 I·II + 확률과통계 /정답 119
STEP 1. 격자점개수차이로 n을결정한다
원문의격자점계산에서

a− b =
n2(n2 − 1)

12
.

a− b = 20이므로 n2(n2 − 1) = 240이다. t = n2 을대입하면

t(t− 1) = 240, (t− 16)(t+ 15) = 0

이고자연수 n ≥ 3에서 n = 4 이다. STEP 2. 같은높이에있는격자점만묶는다
n = 4에서왼쪽 A의 x = −1,−2,−3세로줄높이는 6, 12, 12, 오른쪽 B 의 x = 1, 2, 3높이는 3, 4, 3이다.
y 좌표가같은점두개를선택하는경우를묶기위해각높이별점수를센다.

높이y #Ay #By #Ay + #By

1, 2 3 3 6 15 (각각)

3 3 1 4 6

4, 5 3 0 3 3 (각각)

6, 7, 8, 9, 10, 11 2 0 2 1 (각각)

그래서 y 좌표가같은두점을선택하는전체경우의수는

서로다른두점을순서 없이뽑아도되고순서를두어도된다. 분자와분모를같은방식으로세면조건부
확률은동일하다. STEP 3. 확률변수X 의값별경우의수
X 는선택한두점중 A에속하는점의수이므로 0, 1, 2중하나다.

확인: 21 + 21 + 6 = 48. 따라서

P (X = 0) =
6

48
, P (X = 1) =

21

48
, P (X = 2) =

21

48
.

최민구T ·수능/수리논술연계 11

|Ay|+ |By|C2

2 · 6C2 + 4C2 + 2 · 3C2 + 6 · 2C2 = 30 + 6 + 6 + 6 = 48

X= 2 : 2 · 3C2 + 3C2 + 2 · 3C2 + 6 · 2C2 = 21

X= 1 : 2(3 · 3) + (3 · 1) = 21

X= 0 : 2 · 3C2 = 6
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