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핵심유형 01 2026학년도모의논술

문제

(1) 그림과 같이 한 변의 길이가 2인 정육각형 ABCDEF에서 변 EF의 중점을 M이라 하자. 선분
AM 위를움직이는점 P와변 BC 위를움직이는점 Q에대하여∣∣∣−→AP +

−−→
EQ

∣∣∣
의최솟값과최댓값의합을구하시오.

(2) 그림과 같이 중심이 y축에 놓인 원 C1과 x축에 접하는 원 C2가 점 P (t, t2)에서 포물선 y = x2

에접한다. C1의반지름이 C2의반지름의두배일때, 두 원 C1, C2와 x축, y축으로둘러싸인영역의
넓이를구하시오. 단, t > 0이다.

핵심발상

(1)은 벡터합의크기를두점사이거리로바꾸는것이핵심이다. (2)는 두 원의중심이포물선의법선
위에있다는사실과반지름비를함께사용한다.
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(1) 벡터합을거리로바꾸기
P,M을 A에대하여대칭이동한점을 P ′,M ′이라하고, −−→EQ를평행이동하여시점이 A인벡터의종점을 Q′

이라하자. 그러면 −−→
AP ′ = −

−→
AP,

−−→
AQ′ =

−−→
EQ.

따라서
−→
AP +

−−→
EQ =

−−→
P ′Q′.

좌표를 B′ = (0, 0), C ′ = (2, 0), A = (2, 2
√
3),M ′ = (0,

√
3)로잡고

P ′ = (2s,
√
3(1 + s)), Q′ = (2t, 0), 0 ≤ s, t ≤ 1

라하면
P ′Q′2 = 4(s− t)2 + 3(1 + s)2.

최솟값은 s = t = 0에서 √
3, 최댓값은 s = 1, t = 0에서 4이므로합은

4 +
√
3.

(2) 포물선접점의법선과두원

점 P (t, t2)에서포물선의접선기울기는 2t, 따라서중심들을잇는법선의기울기는−1/(2t)이다. C1의중심은
y축위이므로

O1 =

(
0, t2 +

1

2

)
.

반지름비 r1 = 2r2와 C2가 x축에접한다는조건을결합하면

O2 =

(
3t

2
, t2 − 1

4

)
, r2 =

1

2
.

O2P = r2를대입하면 (
t

2

)2

+

(
1

4

)2

=

(
1

2

)2

⇒ t =

√
3

2
.
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따라서접선이 x축과이루는각은 π/3이고, 사다리꼴에서두부채꼴을빼면

S =
21
√
3

32
− π

6
− π

12
=

21
√
3

32
− π

4
.

Blue Math교재연계

• 개념총정리Lecture 21, 문제21‑1: 벡터의합·차를좌표와길이로바꾸는핵심도구가 (1)에직접
연결된다.
• 개념총정리 Lecture 19 일반기하: 대칭이동과거리최소·최대, 원의기하를좌표화하는구조.
• 기하특강1이차곡선 ‑ “곡선과직선사이최단거리/법선”이론: 포물선접점에서원의중심이법선
위에놓인다는해석이 (2)의 출발점과같다.

최종답

(1) 4 +
√
3 (2)

21
√
3

32
− π

4
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